Lista 3 (poziom rozszerzony)
Zad. 1 (3 pkt.) Rozwigz nieréwnos¢ sin®x cosx - cos®x sinx < % , gdzie x € [0,27].

Zad. 2 (3 pkt.) Udowodnij, ze dla dodatnich liczb rzeczywistych a, b, ¢ prawdziwa jest
nierownos¢

(a+b+c)(1/a+1/b+1/c)=>09.

Zad. 3 (3 pkt.) Zbadaj monotonicznos¢ funkcji f(x) =1/3 x3+ x> —8x + 7.
Zad. 4 (3 pkt.) Wykaz, ze jezeli x € (0,1) oraz y > 1 to spetniona jest nieréwnosé
logxy + 1/4 logyx + 1 < 0.

Zad. 5 (3 pkt.) Prosta przechodzaca przez punkty P1= (-6, 17) oraz P> = (-9, -4) jest styczna do
okregu o $rodku w punkcie S = (-1, 2). Oblicz wspdtrzedne punktu stycznosci prostej i okregu
oraz promien tego okregu.

Zad. 6 (4 pkt.) Wyznacz dtugosé przekatnej KM deltoidu KLMN wiedzac, ze katy KLM, LMN i
KNM s3 sobie réwne oraz |KL| =4i |[LM| =5.

Zad. 7 (4 pkt.) Cigg arytmetyczny (x, y, z, w) jest czterowyrazowym ciggiem rosngcym.
Kwadrat najwiekszego wyrazu tego ciggu jest réwny podwojonej sumie kwadratéw
pozostatych wyrazéow tego ciggu. Oblicz x, y, z, w, jezeli liczby x + 75, y, z s3 trzema
kolejnymi wyrazami ciggu geometrycznego.

Zad. 8 (4 pkt.) Trapez ABCD jest podstawg ostrostupa czworokatnego oraz kat ABC ma miare
30°. Ramiona trapezu majg dtugosci |AD|=10 oraz |BC|=16. Oblicz objetos¢ tego ostrostupa
wiedzac, ze kazda ze Scian bocznych tego ostrostupa tworzy z ptaszczyzng podstawy kat,
ktérego tangens wynosi 9/2.

Zad. 9 (4 pkt.) Zlecono projekt ekranu smartfona o powierzchni 60 cm kw. Odlegtosci ekranu
smartfona od jego krotszych brzegéw muszg by¢ réwne 1/2 cm, a odlegtosci od dtuzszych
brzegdw majg by¢ rowne 3/10 cm. Jakie wymiary powinien mie¢ ekran, aby powierzchnia
tego ekranu razem z obramowaniem byta jak najmniejsza.

Zad. 10 (5 pkt.) Rozwazmy wszystkie trdjkaty rownoramienne o obwodzie réwnym 18. Oblicz
dtugosci bokow tego z tréjkatédw, ktdry ma najwieksze pole. Oblicz to najwieksze pole.



